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Zadanie: 4
Arkusz: 1/2

Lemat 1. Jeżeli 4ABC jest trójkątem i Q jest środkiem boku AB, to:
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Co kończy dowód lematu.
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Spostrzeżenie 1. PABCDEF = P4ABX + P4BCX + P4CDX + P4DEX +
P4EFX + P4FAX

Podzielmy każdy z czworokątów QAKX, LCMX i NEPX na trójkąty:

PQAKX+PLCMX+PNEPX = P4QAX+P4AKX+P4LCX+P4CMX+P4NEX+P4EPX
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Zgodnie z lematem 1:

P4QAX =
1
2
P4FAX

P4AKX =
1
2
P4ABX

P4LCX =
1
2
P4BCX

P4CMX =
1
2
P4CDX

P4NEX =
1
2
P4DEX

P4EPX =
1
2
P4EFX

Zgodnie ze spostrzeżeniem 1:

PQAKX + PLCMX + PNEPX =

= P4QAX + P4AKX + P4LCX + P4CMX + P4NEX + P4EPX =

=
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Wniosek: Suma pól czworokątów QAKX, LCMX i NEPX jest zawsze
równa połowie pola sześciokąta ABCDEF , a więc jest niezależna od wyboru
punktu X.
Czego należało dowieść.


